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江苏技术师范学院东方学院 2006—2007 学年第一学期 

《高等数学》试卷（B） 

注意事项： 

1．本试卷适用于 06 级经济管理专业学生使用。 

 2．本试卷共 4 页，满分 100 分，答题时间 120 分钟。 

题号 一 二 三 四 五 总分 

得分       

 

得分 评卷人 

  

一、填空与选择（本大题共八道小题，每小题 3 分，共 24 分） 

1．当 0x → 时, 与 2 34 3x x+ 等价的无穷小量是（      ）.  

  (A) 24x ;  (B) 23x ;  (C) 33x ;  (D) 34x .  

2. 下列极限正确的是（      ）. 

(A) 
0

1
lim sin 1
x

x
x→

= ; (B) 
sin

lim 1
x

x

x→∞
= ; (C) 

1
lim sin
x
x

x→∞
= ∞ ; (D) 

0

1
lim sin 1
x
x

x→
= .   

3. 若函数 {sin 0
( )

, 0

x x
f x

a x x

≤
=

+ >
在 0x = 处连续, 则常数 a =             . 

4. 已知 (0) 0f = , 且 (0)f ′ 存在, 则
0

( )
lim
x

f x

x→
=             . 

5. 设 arctan 2 tany x x= + ，则 dy=             . 

6. 已知函数 xxaxf 3sin
3

1
sin)( += 在

3

π
=x 处取得极值，则 a=             . 

7. 设某商品的需求函数为 Q=kP−2
(其中 P为售价)，则需求弹性为          . 

8. 设 z=e sin xy，则 dz=             . 

得分 评卷人 

  

 

二、计算题(共八道小题，每小题 6 分，共 48 分) 

9. 求极限

0
lim

sin

x x

x

e e

x

−

→

−
. 
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10. 求极限

1
1

0
lim(1 ) x
x

x
+

→
− . 

 

 

 

11. 已知函数

1 cos

x
y

x
=

−
，求 y′ . 

 

 

 

12. 求函数 sin(1 )xy e= + 的微分. 

 

 

 

13. 求由方程 y=1+xey所确定的隐函数 y=f(x)的导数 y′. 

 

 

 

 

14. 已知 z=u2ln v, 而 x
u

y
= , v=3x−2y, 求 z

y

∂
∂

. 

 

 

 

 

15. 设 ln( )z x x y= + , 求
2

2

z

x

∂

∂
,

2 z

x y

∂

∂ ∂
. 
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16. 设函数 ( , )z z x y= 是由方程 e
z=xyz 所确定的隐函数, 求

z

x

∂

∂
及

z

y

∂

∂
.  

 

 

 

 

得分 评卷人 

  

 

三、应用题(共二道小题，每小题 8 分，共 16 分) 

17. 确定函数 y=x 3−x 2−x+1 的单调区间和极值. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

18. 某厂生产某种产品 x件所需要的成本为 ;2005)( += xxC  销售后得到的总收

入为 .01.010)( 2xxxR −= 问该厂每批生产多少件产品才能使得利润最大?  
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得分 评卷人 

  

 

四、讨论或分析题(本题 6 分) 

19. 试确定常数 ba, 的关系, 使

2 0

0

a bx , x

f ( x ) sinbx
, x

x

 + ≤


= 
>



在 x=0 处连续. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

得分 评卷人 

  

 

五、证明题(本题 6 分) 

20. 证明: 当 x ≠0 时, 有 e
 x>1+x. 
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江苏技术师范学院东方学院 2006—2007 学年第一学期 

《高等数学》试卷（B）参考答案及评分标准 

一、填空与选择（本大题共八道小题，每小题 3 分，共 24 分） 

1. A.  

2. A.  

3. 0a = .  

4. f ′(0).  

5. dxx
x

dy 







+

+
= 2

2
sec2

1

1
.  

6. 2.  

7. 2.  

8. e
sinxy

cos xy (ydx+xdy).  

 

9. 解：

0

e e
lim

sin

x x

x x

−

→

−
=

0

e e
lim

cos

x x

x x

−

→

+
           ------- 4 分  

=
1 1

1

+
=2               ------- 2 分  

 

10. 解：

1 1
1 ( 1)

0 0 0
lim(1 ) lim(1 ) lim(1 )x x

x x x
x x x

+ −
−

→ → →
− = − − -------4 分 

                     =e
-1 

 .             -------2 分 

 

11. 解： 
2)cos1(

)cos1(cos1

x

xxx
y

−

′−−−
=          ——3 分 

2)cos1(

sincos1

x

xxx

−

−−
=               ——3 分 

 

12. 解： cos(1 ) (1 ) x xdy e d e= + ⋅ +            ——3 分 

            cos(1 )x xe e dx= + ⋅  .            ——3 分 
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13. 解: 方程各项对 x求导得 

y′=e y+xe y⋅y′,                       ——4 分 

解出 y′得
y

y

xe

e
y

−
=′
1

, 或
y

e
y

y

−
=′
2

                 ——2 分 

 

14. 解: 
y

v

v

z

y

u

u

z

y

z

∂
∂

∂
∂

+
∂
∂

∂
∂

=
∂
∂                        ——2 分 

)2()(ln2
2

2
−⋅+−⋅=

v

u

y

x
vu

)23(

2
)23ln(

2
2

2

3

2

yxy

x
yx

y

x

−
−

−−−= .   ——4 分 

 

15. 解： ln( )
z x

x y
x x y

∂
= + +

∂ +
,                    ——2 分 

        
2

2 2

1

( )

z y

x x y x y

∂
= +

∂ + +
,                   ——2 分 

        
2

2

1

( )

z x

x y x y x y

∂
= −

∂ ∂ + +
                   ——2 分 

 

16. 解: 设 ( , , ) zF x y z e xyz= − 则 

     xF yz′ = − , yF xz′ = − ，

z

zF e xy′ = −    —————2 分  

     
z

x

F

F

x

z

′

′
−=

∂
∂

z z

yz yz

e xy e xy

−
= − =

− −
, —————2 分  

     
z

y

F

F

y

z

′

′
−=

∂
∂

z z

xz xz

e xy e xy

−
= − =

− −
.  —————2 分 

17. 解: 函数的定义域为(−∞, +∞),  

   令 f ′(x)=3x2−2x−1=(3x+1)(x−1)=0, 得为 x= −1/3, x=1.——2 分 

   列表分析:  

x (−∞, −1/3) −1/3 (−1/3, 1) 1 (1, +∞) 

f ′(x) + 0 − 0 + 

f(x) ↗ 
32/27 

极大 
↘ 

0 

极小 
↗ 

单调增区间为(−∞, −1/3)和(0, +∞), 单调减区间为(-1/3, 1), 极小值为 f(1)= 0, 极

大值 f(−1/3)=32/27.                                     ——2 分 
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18. 解：利润函数为 

,20001.05)2005(01.010)()()( 22 −−=+−−=−= xxxxxxCxRxL  ——3 分 

由 002.05)(' =−= xxL ，解得唯一驻点为 .250=x                    ——2 分 

因为 ,002.0)('' <−=xL  所以 250=x 是 )(xL 的极大值点，也是最大值点. 

所以每批生产 250件产品才能使得利润最大.             ——3 分 

 

19. 解： b
x

bx
xfabxaxf

xxxx
===+=

++−− →→→→

sin
lim)(lim,)(lim)(lim

00

2

00
------- 2 分  

要使 )0()(lim)(lim
00

fxfxf
xx

==
+− →→

即在 x=0 处连续     ------ 2 分  

则必须 ba =  ------（2 分） 

 

20. 证明 令 f(t)=et, 则 f(t) 在以 0与 x为端点的闭区间上应用拉格朗日中值定理

可得 

 e
 x−e0=e ξ(x−0), 其中ξ介于 0和 x之间. 即 e

 x−1=eξ⋅x.       ——3分 

当 x<0 时, 有 x<ξ<0, 从而 e
 ξ<1, e ξ ⋅x>x , 所以 e

 x−1>x, 

 当 x>0 时, 有 0<ξ<x, 从而 e
 ξ>1, eξ⋅x>x, 所以 e

 x−1>x. 

综合得, 当 x ≠0 时, 有 e
 x>1+x.     ——3 分 

即 ( ) ( ) 0e f e fξ ξξ ξ− − ′− + = , 所以 ( ) ( )f fξ ξ′ = .  ——1 分 

 

 

 


